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éäåáìøîùå íïäõìñòîùå óèåíùòáúäåìåîéñ óåëòå�áç. ÷. íÁÔ×ÅÅ×, î. î. ûÅÎÅ� (íÉÎÓË)íÏÄÕÌÑÒÎÙÅ ÓÈÅÍÙ ÒÁÚÄÅÌÅÎÉÑ ÓÅËÒÅÔÁ ÂÙÌÉ �ÒÅÄÌÏÖÅÎÙ íÉ-ÎØÏÔÔÏÍ [1℄, áÓÍÕÓÏÍ É âÌÀÍÏÍ [2℄. ïÎÉ ÏÓÎÏ×ÁÎÙ ÎÁ ÒÅÛÅÎÉÉ ÓÉ-ÓÔÅÍÙ ÓÒÁ×ÎÅÎÉÊ × ËÏÌØ�Å �ÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ. ðÕÓÔØ I = f1; 2; : : : ; tg |ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÕÞÁÓÔÎÉËÏ×, Á ÞÉÓÌÏ | ÓÅËÒÅÔ. ëÁÖÄÙÊ ÕÞÁÓÔÎÉË i 2 IÒÁÓ�ÏÌÁÇÁÅÔ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÍ ÍÏÄÕÌÅÍ mi É ÞÉÓÌÏÍ si =  (mod mi) |ÎÁÉÍÅÎØÛÉÍ ÎÅÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÙÍ ×ÙÞÅÔÏÍ ÓÅËÒÅÔÁ  �Ï ÍÏÄÕÌÀ mi,ËÏÔÏÒÏÅ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÞÁÓÔÉÞÎÙÍ ÓÅËÒÅÔÏÍ ÕÞÁÓÔÎÉËÁ. �ÏÇÄÁ ÌÀÂÏÅ�ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÕÞÁÓÔÎÉËÏ× A � I ÎÁÈÏÄÉÔ ÚÎÁÞÅÎÉÅ , ÒÅÛÁÑ ÓÏÏÔ-×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÕÀ ÓÉÓÔÅÍÕ ÓÒÁ×ÎÅÎÉÊ. ïÄÎÁËÏ �ÒÁ×ÉÌØÎÏ ÎÁÊÄÕÔ ÓÅËÒÅÔÌÉÛØ ÔÅ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÕÞÁÓÔÎÉËÏ× A, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ×Ù�ÏÌÎÅÎÏ ÕÓÌÏ-×ÉÅ  < îïë[mi; i 2 A℄. áÓÍÕÓ É âÌÀÍ �ÒÅÄÌÏÖÉÌÉ �ÒÉ×ÏÄÉÔØ ÓÅ-ËÒÅÔ  �Ï ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÏÍÕ ÍÏÄÕÌÀ m0, ÞÔÏ �ÏÚ×ÏÌÑÅÔ �ÒÉÂÌÉÚÉÔØÅÇÏ ÒÁÚÍÅÒ Ë ÒÁÚÍÅÒÁÍ ÞÁÓÔÉÞÎÙÈ ÓÅËÒÅÔÏ×.ó ÒÁÚÄÅÌÅÎÉÅÍ ÓÅËÒÅÔÁ ÔÅÓÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ Ó×ÑÚÁÎÏ �ÏÎÑÔÉÅ ÓÔÒÕË-ÔÕÒÙ ÄÏÓÔÕ�Á, �ÏÄ ËÏÔÏÒÏÊ �ÏÎÉÍÁÅÔÓÑ ÓÅÍÅÊÓÔ×Ï �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ× �ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÕÞÁÓÔÎÉËÏ× I , ÏÂÌÁÄÁÀÝÅÅ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏÓÔÉ, Ô. Å.A 2 �; A � B � I ) B 2 �. ðÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÉÚ ÓÅÍÅÊÓÔ×Á � ÎÁÚÙ×Á-ÀÔÓÑ ÒÁÚÒÅÛÅÎÎÙÍÉ. ÷ÓÅ ÏÓÔÁÌØÎÙÅ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÎÁÚÙ×ÁÀÔÓÑ ÚÁ-�ÒÅÝÅÎÎÙÍÉ. ïÎÉ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ÏÔËÁÚÁ �. ìÀÂÁÑ ÓÔÒÕËÔÕÒÁÄÏÓÔÕ�Á ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÎÁÂÏÒÏÍ Ó×ÏÉÈ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÈ �Ï ×ËÌÀÞÅÎÉÀ �ÏÄ-ÍÎÏÖÅÓÔ× �min, Á ÓÔÒÕËÔÕÒÁ ÏÔËÁÚÁ | ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÍ �Ï ×ËÌÀÞÅÎÉÀÎÁÂÏÒÏÍ �max. 521



÷ÁÖÎÙÍ ÞÁÓÔÎÙÍ ÓÌÕÞÁÅÍ ÓÔÒÕËÔÕÒÙ ÄÏÓÔÕ�Á Ñ×ÌÑÅÔÓÑ (k; t)-�ÏÒÏÇÏ×ÁÑ ÓÔÒÕËÔÕÒÁ ÄÏÓÔÕ�Á. úÄÅÓØ ÒÁÚÒÅÛÅÎÎÙÍ ÂÕÄÅÔ ×ÓÑËÏÅ �ÏÄ-ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï A, ÅÓÌÉ jAj � k, ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ k, 1 � k � t.÷ ÄÁÌØÎÅÊÛÅÍ ÍÏÄÕÌÑÒÎÙÊ �ÏÄÈÏÄ ÂÙÌ ÒÁÚ×ÉÔ × ÒÁÂÏÔÁÈ [3, 4℄.ïÎ ÂÙÌ ÏÂÏÂÝÅÎ ÎÁ ÓÌÕÞÁÊ ËÏÌØ�Á �ÏÌÉÎÏÍÏ× Fq [x℄ ÎÁÄ �ÏÌÅÍ çÁ-ÌÕÁ Fq . âÙÌÏ �ÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÓÔÒÕËÔÕÒÁ ÄÏÓÔÕ�Á ÄÏ�ÕÓËÁÅÔ ÍÏ-ÄÕÌÑÒÎÕÀ ÒÅÁÌÉÚÁ�ÉÀ × ËÏÌØ�ÁÈ �ÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ É �ÏÌÉÎÏÍÏ× ÎÁÄ �ÏÌÑ-ÍÉ çÁÌÕÁ. ðÏÌÕÞÅÎ ÔÁËÖÅ ÏÔ×ÅÔ ÎÁ ÉÚ×ÅÓÔÎÙÊ ×Ï�ÒÏÓ Ï ÔÏÍ, ËÁËÉÅÓÔÒÕËÔÕÒÙ ÄÏÓÔÕ�Á ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ÒÅÁÌÉÚÏ×ÁÎÙ Ó �ÏÍÏÝØÀ �Ï�ÁÒÎÏ×ÚÁÉÍÎÏ �ÒÏÓÔÙÈ ÍÏÄÕÌÅÊ. �ÁËÉÅ ÓÔÒÕËÔÕÒÙ ÄÏÓÔÕ�Á ÂÙÌÉ ÎÁÚ×Á-ÎÙ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÍÉ, ÏÎÉ ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ÚÁÄÁÎÙ Ó �ÏÍÏÝØÀ ÌÉÎÅÊÎÏÊÆÏÒÍÙ.ðÒÉ �ÏÓÔÒÏÅÎÉÉ ÓÈÅÍ ÒÁÚÄÅÌÅÎÉÑ ÓÅËÒÅÔÁ ÓÔÁÒÁÀÔÓÑ ÕÄÏ×ÌÅÔ×Ï-ÒÉÔØ ÎÅÓËÏÌØËÉÍ ÅÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÙÍ ÔÒÅÂÏ×ÁÎÉÑÍ. ë ÉÈ ÞÉÓÌÕ ÏÔÎÏÓÉÔ-ÓÑ ÔÒÅÂÏ×ÁÎÉÅ ÓÏ×ÅÒÛÅÎÎÏÓÔÉ, Ô.Å. ÞÔÏÂÙ ÚÁ�ÒÅÝÅÎÎÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÁÕÞÁÓÔÎÉËÏ× ÎÅ �ÏÌÕÞÁÌÉ ÎÉËÁËÏÊ ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÏÊ ÉÎÆÏÒÍÁ�ÉÉ ËÉÍÅÀÝÅÊÓÑ Á�ÒÉÏÒÎÏÊ Ï ×ÏÚÍÏÖÎÏÍ ÚÎÁÞÅÎÉÉ ÓÅËÒÅÔÁ . äÌÑ ÔÁËÉÈÓÈÅÍ ××ÏÄÉÔÓÑ �ÏÎÑÔÉÅ ÉÎÆÏÒÍÁ�ÉÏÎÎÏÇÏ ÕÒÏ×ÎÑ �, ËÏÔÏÒÙÊ ÒÁ×ÅÎÍÉÎÉÍÕÍÕ ÏÔÎÏÛÅÎÉÑ ÒÁÚÍÅÒÁ ÓÅËÔÒÅÔÁ Ë ÒÁÚÍÅÒÁÍ ÞÁÓÔÉÞÎÙÈ ÓÅ-ËÒÅÔÏ×. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ 0 < � � 1. ÷ ÓÌÕÞÁÅ � = 1 ÓÈÅÍÁ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑÉÄÅÁÌØÎÏÊ. æÏÒÍÁÌØÎÙÅ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÉÍÅÀÔÓÑ × ÒÁÂÏÔÅ [5℄.÷ ÎÁÓÔÏÑÝÉÊ ÍÏÍÅÎÔ ÄÌÑ ÍÏÄÕÌÑÒÎÙÈ ÓÈÅÍ ÒÁÚÄÅÌÅÎÉÑ ÓÅËÒÅÔÁÉÚ×ÅÓÔÎÏ ÍÁÌÏ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏ×, Ó×ÑÚÁÎÎÙÈ Ó Ï�ÅÎËÁÍÉ ÉÈ ËÁÞÅÓÔ×Á. �ÁË× ÒÁÂÏÔÅ [5℄ ÂÙÌÁ �ÏÓÔÒÏÅÎÁ ÁÓÉÍ�ÔÏÔÉÞÅÓËÉ ÓÏ×ÅÒÛÅÎÎÁÑ É ÁÓÉÍ-�ÔÏÔÉÞÅÓËÉ ÉÄÅÁÌØÎÁÑ �ÏÒÏÇÏ×ÁÑ ÓÈÅÍÁ ÎÁÄ ËÏÌØ�ÏÍ �ÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ�ÒÉ m0 ! 1. ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ × ÜÔÏÍ ËÏÌØ�Å ×ÏÏÂÝÅ ÎÅÌØÚÑ �ÏÓÔÒÏ-ÉÔØ ÓÏ×ÅÒÛÅÎÎÕÀ ÍÏÄÕÌÑÒÎÕÀ ÓÈÅÍÕ ÒÁÚÄÅÌÅÎÉÑ ÓÅËÒÅÔÁ. ðÅÒÅÈÏÄÖÅ Ë ËÏÌØ�Õ �ÏÌÉÎÏÍÏ× ÎÁÄ �ÏÌÅÍ çÁÌÕÁ �ÏÚ×ÏÌÉÌ �ÒÅÏÄÏÌÅÔØ ÜÔÏ�ÒÅ�ÑÔÓÔ×ÉÅ, É × ÒÁÂÏÔÅ [4℄ ÂÙÌÁ �ÒÅÄÌÏÖÅÎÁ ÓÏ×ÅÒÛÅÎÎÁÑ É ÉÄÅÁÌØ-ÎÁÑ ÒÅÁÌÉÚÁ�ÉÑ �ÏÒÏÇÏ×ÏÊ ÓÔÒÕËÔÕÒÙ ÄÏÓÔÕ�Á. ïÄÎÁËÏ ÄÌÑ ÄÒÕÇÉÈÓÔÒÕËÔÕÒ ÄÏÓÔÕ�Á ÎÉËÁËÉÈ Ï�ÅÎÏË ËÁÞÅÓÔ×Á ÉÈ ÍÏÄÕÌÑÒÎÙÈ ÒÅÁÌÉ-ÚÁ�ÉÊ ÄÏ ÎÁÓÔÏÑÝÅÇÏ ÍÏÍÅÎÔÁ �ÏÌÕÞÅÎÏ ÎÅ ÂÙÌÏ.ðÕÓÔØ m1(x);m2(x); : : : ;mt(x) 2 Fq [x℄ | ÍÏÄÕÌÉ ÕÞÁÓÔÎÉËÏ×. äÌÑÒÅÁÌÉÚÁ�ÉÉ ÓÔÒÕËÔÕÒÙ ÄÏÓÔÕ�Á � ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ, ÞÔÏÂÙ×Ù�ÏÌÎÑÌÏÓØ ÕÓÌÏ×ÉÅ:M1 = degmaxA2� îïë[mi(x); i 2 A℄ < degminA2�îïë[mi(x); i 2 A℄ =M2.òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÈÅÍÕ áÓÍÕÓÁ|âÌÀÍÁ. ðÕÓÔØm0(x) | ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØ-ÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ. �ÏÇÄÁ ÓÅËÒÅÔ (x) ÓÌÕÞÁÊÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ×ÙÂÉÒÁÅÔÓÑ ÎÁÍÎÏÖÅÓÔ×Å �ÏÌÉÎÏÍÏ×, ÓÔÅ�ÅÎØ ËÏÔÏÒÙÈ ÍÅÎØÛÅ degm0(x). úÁÔÅÍÓÌÕÞÁÊÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÇÅÎÅÒÉÒÕÅÔÓÑ �ÏÌÉÎÏÍ p(x), ÓÔÅ�ÅÎØ ËÏÔÏÒÏÇÏ522



ÍÅÎØÛÅ M2 � degm0(x). ÷ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ ÆÏÒÍÉÒÕÅÔÓÑ �ÒÏÍÅÖÕÔÏÞÎÏÅÚÎÁÞÅÎÉÅ ÓÅËÒÅÔÁ C(x) = m0(x)p(x)+ (x), degC(x) < M2. ïÔÍÅÔÉÍ,ÞÔÏ ×ÓÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ �ÏÌÉÎÏÍÁ C(x) ÒÁ×ÎÏ×ÅÒÏÑÔÎÙ. þÁÓÔÉÞÎÙÊ ÓÅËÒÅÔi-ÇÏ ÕÞÁÓÔÎÉËÁ ×ÙÞÉÓÌÑÅÔÓÑ �Ï ÆÏÒÍÕÌÅ si(x) = C(x) (mod mi(x)).�ÅÏÒÅÍÁ 1. òÅÁÌÉÚÁ�ÉÑ ÓÈÅÍÙ áÓÍÕÓÁ|âÌÀÍÁ × ËÏÌØ�Å �ÏÌÉ-ÎÏÍÏ× ÎÁÄ �ÏÌÅÍ çÁÌÕÁ ÂÕÄÅÔ ÓÏ×ÅÒÛÅÎÎÏÊ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ,ËÏÇÄÁ:1. îïä(m0(x);mi(x)) = 1, 8i 2 I .2. degm0(x) �M2 �M1.ï�ÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. ä×Á ÕÞÁÓÔÎÉËÁ i É j ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á I ÎÁÚÙ×ÁÀÔ-ÓÑ ×ÚÁÉÍÏÚÁÍÅÎÑÅÍÙÍÉ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á A 2 �maxÓ�ÒÁ×ÅÄÌÉ×Ï i 2 A, j 2 A.÷ÚÁÉÍÏÚÁÍÅÎÑÅÍÙÍ ÕÞÁÓÔÎÉËÁÍ ÍÏÖÎÏ ÄÁ×ÁÔØ ÏÄÉÎÁËÏ×ÙÅ ÍÏ-ÄÕÌÉ. ðÒÉ ÜÔÏÍ ÂÅÚ �ÏÔÅÒØ ÍÏÖÎÏ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÔØ ÔÕ ÖÅ ÓÔÒÕËÔÕÒÕÄÏÓÔÕ�Á, ÚÁÍÅÎÉ× ×ÚÁÉÍÏÚÁÍÅÎÑÅÍÙÈ ÕÞÁÓÔÎÉËÏ× ÏÄÎÉÍ ÕÞÁÓÔÎÉËÏÍ.ðÏÜÔÏÍÕ ÍÙ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍ ÓÔÒÕËÔÕÒÙ ÄÏÓÔÕ�Á ÂÅÚ ÔÁËÉÈ ÕÞÁÓÔÎÉ-ËÏ×.�ÅÏÒÅÍÁ 2. éÄÅÁÌØÎÏÊ ÍÏÄÕÌÑÒÎÏÊ ÒÅÁÌÉÚÁ�ÉÅÊ × ËÏÌØ�Å �ÏÌÉ-ÎÏÍÏ× ÎÁÄ �ÏÌÅÍ çÁÌÕÁ ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÔÏÌØËÏ �ÏÒÏÇÏ×ÁÑ ÓÔÒÕËÔÕÒÁ ÄÏ-ÓÔÕ�Á.�ÅÏÒÅÍÁ 3. ÷ ËÌÁÓÓÅ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÈ ÎÅ�ÏÒÏÇÏ×ÙÈ ÓÔÒÕËÔÕÒ ÄÏ-ÓÔÕ�Á Ï�ÔÉÍÁÌØÎÙÊ ÉÎÆÏÒÍÁ�ÉÏÎÎÙÊ ÕÒÏ×ÅÎØ ÒÁ×ÅÎ 1=2. ïÎ ÄÏÓÔÉ-ÇÁÅÔÓÑ ÎÁ ÓÔÒÕËÔÕÒÁÈ, ÚÁÄÁ×ÁÅÍÙÈ ÌÉÎÅÊÎÙÍÉ ÆÏÒÍÁÍÉ Ó ËÏÜÆÆÉ-�ÉÅÎÔÁÍÉ 1 É 2. ó�ÉÓÏË ÌÉÔÅÒÁÔÕÒÙ1. Mignotte M. How to share a seret // Leture Notes in ComputerSiene. Advanes in ryptology (Eurorypt'82). | 1983. | P. 371{375.2. Asmuth C. A., Bloom J. A modular approah to key safeguard-ing // IEEE Transations on Information Theory. | 1983. | V. 29. |P. 208{210.3. Galibus T., Matveev G. Generalized Mignotte sequenes in poly-nomial rings // Eletroni Notes in Theoretial Computer Siene. |2007. | V. 186. | P. 41{46.4. Galibus T., Matveev G., Shenets N. Some strutural and seurityproperties of the modular seret sharing // SYNASC'08. | LosAlamitos(California): IEEE Comp. So. Press, CPS, 2009. | P. 197{200.5. Quisquater M., Preneel B., Vandewalle J. On the seurity of thethreshold sheme based on the Chinese remainder theorem // LetureNotes in Computer Siene. | 2002. | V. 2274. | P. 199{210.
523


